Atelier Révision

Exercice 1
Soit f une fonction holomorphe dans le disque D(0,1). On appelle diamétre de f la quantité

d= sup |f(z)— f(w)] (qui peut étre infinie)
w,z€D(0,1)

1. Démontrer que 2f'(0) = - fC(o " LO)=JC%) giy pour tout r €]0, 1],

27 w?
2. En déduire que 2|f'(0)| < d.
Exercice 2

Soit un polynéme p de C et v un chemin rectifiable fermé contenant tous ses zéros dans son

intérieur. Calculer : ) ,
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Exercice 3

Soit ¢ : {z € C | |z| =1} — C une fonction continue et C'(0,1) le cercle unité parcouru dans

le sens trigo. Montrer que :
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Soit un ouvert  C C contenant le disque fermé unité D(0,1) et f : @ — C une fonction
holomorphe. Calculer :
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Exercice 4

Calculer I'intégrale suivante :
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Exercice 5

Soient f,g deux fonctions entiéres vérifiant |f(z)| < |g(z)| pour tout z € C. Prouver qu'il
existe A € C tel que f(z) = Ag(z) pour tout z € C



